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网壳结构稳定性分析的改进随机缺陷法智能控制
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摘要：以作者前期研究的网壳结构缺陷稳定分析的改进随机缺陷法为基础，将异常值检验、临界荷载分布规律检

验、设计临界荷载的取值等与随机缺陷稳定计算程序相结合，并增加智能控制模块，实时监察临界荷载分布规律

及其统计参数的变化。当计算样本容量已能够恒定反映临界荷载的分布规律时即可停止整个缺陷稳定分析过

程，从而使随机缺陷稳定性分析的计算工作量尽量小。计算结果表明，程序智能控制的样本数能够恒定反映临界

荷载的分布规律。改进随机缺陷法智能控制程序的开发不但节约了网壳结构随机缺陷稳定分析的样本数和计算

时间，而且为计算样本数的选取提供了依据，从而可针对不同分析对象确定需要的最小样本数。
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近几十年以来，空间结构因其受力合理，刚度

大，重量轻，造价低，结构形式新颖丰富，生动活泼，

可以突出结构美而富有艺术表现力，在国内外应用

非常广泛。其中，网壳结构是典型的三维结构，各杆

件协同作用，合理的曲面可使结构力流均匀，应力

峰值较小。此外，网壳建筑造型美观多样，不论建筑

平面、立面或型体都能给人以美的感受，较之平板

网架，网壳结构具有自动排水的功能，这使得网壳

结构越来越广泛地应用于体育馆、展览馆、飞机库、

机场航站楼等各种大跨度建筑结构中。



随着建筑材料、计算机技术和结构理论的发

展，网壳结构总的发展趋势是：跨度越来越大，所用

材料越来越经济。空间网壳结构，尤其是单层网壳

结构受载时其构件以受压为主，结构位移较大，非

线性（几何非线性、材料非线性）的影响十分明显，

典型的破坏形态为失稳破坏；并且，网壳结构为缺

陷敏感性结构，初始缺陷对网壳结构稳定性的影响

非常显著。缺陷稳定性分析，已成为空间网壳结构

设计中的关键问题［１３］
。

 网壳结构缺陷稳定性分析

结构稳定性分析的主要目的是确定结构的临

界荷载，目前工程上常用的稳定分析方法有两种，

即特征值（线性）屈曲分析和非线性稳定分析。特征

值屈曲分析用于预测一个理想弹性结构的理论屈

曲强度，该方法相当于弹性屈曲分析方法。但是，非

线性和初始缺陷等因素使得很多实际结构都不是

在其理论弹性屈曲强度处发生屈曲，因此，特征值

屈曲分析经常得出非保守结果，通常不能用于实际

的工程分析。非线性稳定分析用一种逐渐增加载荷

的非线性静力分析技术来求得使结构开始变得不

稳定时的临界载荷，可应用各种非线性技术，还可

以跟踪结构的后屈曲行为，因而可用于对实际结构

的设计或计算。随着计算机的发展和广泛应用，非

线性有限元分析方法逐渐成为结构稳定性分析的

有力工具。本文所有非线性稳定分析都是在通用有

限元分析软件ＡＮＳＹＳ上完成。

对于整个网壳结构的稳定性，初始曲面形状的

安装偏差，即各结点位置的偏差是一个起主要作用

的初始几何缺陷因素［１４］
。考虑这种缺陷面临两个

问题：（１）如何确定初始缺陷的模式，（２）如何确定

缺陷的最大值爲。第二个问题由施工方式、施工水

平、工人素质等因素决定。

在缺陷分析中典型方法有两类：一类是确定性

方法［１２，４６］
，它通过实测或人为假定，将结构的初始

缺陷的大小、分布等完全确定下来，然后进行稳定

研究分析，得到临界荷载和屈曲路径，并与理想结

构进行对比分析，从而确定初始缺陷的影响。实测

缺陷法［１］和一致缺陷模态法［２，４］均属于此类方法。

另一类为随机缺陷的方法［１２，７９］
，它认为初始缺陷

是随机的，在此基础上通过随机计算得到结构的临

界荷载，从而研究确定初始缺陷的影响。作者在对

结构缺陷稳定性研究中提出的改进随机缺陷法［１］

即属于一种随机缺陷的方法。

结构初始曲面形状的安装偏差受多种因素如施

工程序、安装设备、测量技术、工人的熟练程度和素

质等影响，因此，从本质上讲，结构的缺陷分布是随

机的，因而随机缺陷方法更能反映实际结构的工作

性能。改进随机缺陷法实现了形成缺陷分布、将缺陷

叠加到理想结构上形成非完善结构、对样本进行非

线性计算、计录和输出结果等过程的全计算机化，从

而使改进随机缺陷法完全可用于分析复杂结构和实

际工程。另外，利用假设检验方法可分析出不同结构

的各种临界荷载分布规律，从而为设计临界荷载的

取值及其可靠性的定量衡量提供理论依据。

 改进随机缺陷法智能控制

改进随机缺陷法不能自动控制计算样本数，仅

能人工输入需要计算的样本数，且需要计算的个数

也仅是靠计算经验去选取，目前，关于随机法的计

算样本数爫并没有一个定数，靠计算经验选取计

算样本数使得计算的样本数因人而异，在作者的前

期研究中，曾建议取爫＝１００，而文献［１０］中则取了

爫＝１０００。计算样本数取得过大，将导致计算工作

量大大增加；过小，则无法反应出分布规律。另外，

改进随机缺陷法中假设检验工作都是在数学软件

ＭａｔｈＣＡＤ中进行，而非线性稳定分析是在软件

ＡＮＳＹＳ上完成的，假设检验与计算工作分别在不

同的软件上进行，从而使得操作比较复杂。

针对以上情况，以改进随机缺陷法为基础，将

异常值检验、临界荷载分布规律检验、设计临界荷

载的取值等嵌入到ＡＮＳＹＳ二次开发计算程序，编

写智能控制模块，在一个平台上实现形成缺陷分

布、将缺陷叠加到理想结构上形成缺陷结构、对样

本进行非线性计算、计录和输出结果等过程的全计

算机化及自动化；实现计算样本数、临界荷载分布

规律及其统计参数、是否出现异常值、设计临界荷

载等参数的实时显现和误差分析，从而控制整个缺

陷稳定分析过程，当计算结果已能够恒定反映临界

荷载的分布规律时即可停止整个缺陷稳定分析过

程，尽量节省计算工作量。

 基本假定

与改进随机缺陷法采用相同的假定：

（１）在随机缺陷模态法中，假定每个结点的位

置偏差符合二倍均方差范围内的正态概率密度函

数，即每个结点的位置偏差随机变量为爲牀燉２，其中

随机变量牀服从标准正态分布，即牀～爫（０，１）。作
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者曾对６个试验模型和南通体育会展中心体育馆

钢屋盖结构的结点位置偏差实测数据进行了较为

系统的概率统计及假设检验分析，研究结果验证了

该假定的正确性［１１］
。

（２）由于实际结构初始安装误差影响因素非常

多，进一步假定各结点位置偏差相互独立。

 异常值检验

在参数估计与假设检验时都假定样本数据是

来自某个总体牀的，即它们是独立同分布的随机

变量，且它们的分布都与牀的分布相同。但若由于

种种原因，在数据中出现过大或过小的数据，从数

理统计的观点，不能认为这些数据来自总体牀。这

些数据通常称为异常值。当临界荷载样本中出现异

常值时，不能随便取舍。首先应分析、判断对该样本

的有限元非线性计算的正确性。重新检查、计算。如

果找不出原因，在进行统计推断之前，可以用显著

性检验的方法把异常值从样本数据中检查出来。

设总体牀～爫（犨，犲
２
），则按３犲准则有

爮（燏牀－ 犨燏≥ ３犲）＝ ０００３

即对任意一个牨牏，它落在区间［犨－３犲，犨＋３犲］之外

的概率为０３％，这是一个小概率。按照实际推断原

理，小概率事件在一次试验中通常是不应该发生

的，因此可以把牨牏视作异常值。由于犨和犲是未知

的，用它们的极大似然估计值牨＝
∑
牕

牏＝１

牨牏

牕
与 牞

２
牕＝
１

牕

∑
牕

牏＝１
（牨－牨）

２来代替，在重新检查、计算后，
燏牨牏－牨燏

牞牕

＞３时，把牨牏看作异常值。

 分布检验

犻
２拟合优度检验法是最主要的一种非参数检

验方法。它实质上是要解决可否用已知总体的分布

去拟合未知总体牀的分布，其思想是将样本空间

划分成牑个互不相交的区间，（牃０，牃１］，（牃１，牃２］，…，

（牃牑－１，牃牑］，牕牏为落入第牏个子区间中的实际频数，

牕＝∑
牑

牏＝１
牕牏为样本容量。然后从考察实际频数牕牏与

期望频数牕牘牏的差异的显著性入手，寻求并构造下

列服从分布的检验统计量

犻
２
＝∑

牜

牏＝１

（牕牏－ 爠牏）
２

爠牏

英国著名统计学家皮尔逊（ＫＰｅａｒｓｏｎ）证明了

当样本容量牕很大的时候，这个统计量近似地服从

犻
２
（牑－１）分布。统计学家费歇（ＲＦｉｓｈｅｒ）又证明了

当分布函数中含有牜个未知参数，需要以它们的极

大似然估计去替代时，这个统计量近似地服从

犻
２
（牑－１－牜）分布。于是对于给定的显著性水平犜，

确定检验的拒绝域为（犻１－犜
２
（牑－牜－１），＋∞）。最

后，根据样本计算的统计量是否落入拒绝域来判断

原假设是否成立。

运用犻
２拟合优度检验法进行分布的假设检验

时需注意计算的样本容量牕不宜太小，一般要求不

能少于５０，此外，在结果恒定检验中一般数目不小

于５个，故本文在牏≥５５时开始进行临界荷载的分

布规律恒定检验。

根据作者前期已有的研究及大量的试算，单层

网壳结构随机缺陷法计算的设计临界荷载均呈现

正态分布规律，所以编制程序时假定结果数据为正

态分布，其统计参数包括均值和均方差。

 结果恒定检验

采用两个检验准则：

（１）临界荷载的分布恒定，即临界荷载的分布

不随样本数目的增加而改变；

（２）临界荷载分布的统计参数恒定，即临界荷

载分布统计参数相对误差均小于设定的设定的阈

值ε。

当计算结果同时满足这两个检验准则时，即认

为计算结果已能够恒定反映临界荷载的分布规律，

可停止整个缺陷稳定分析过程。

 程序编制

程序流程图见图１。图１是整个程序的运行过

程，为了方便使用，程序中还增加了各功能单独使

用的子程序，包括仅形成缺陷分布，仅建立模型，对

样本从第牏个至第牐个进行计算并对计算样本数进

行判断，仅对样本从第牏个至第牐个进行计算，仅对

计算样本数进行判断及结果输出等。灵活运用这些

子程序，可以大大提高效率。

 算 例

 算例

如图２所示，Ｋ８型凯威特单层球面网壳
［２］
，跨

度爧＝５０ｍ，矢跨比牊燉爧＝１燉６，杆件采用空心热轧

圆钢管，主肋和环肋截面为１４０×５，斜杆截面为

１３３×４。网壳仅受竖向结点均布荷载，支座情况

为周边固接。有限元计算模型中，杆件均采用两节

点的Ｔｉｍｏｓｈｅｎｋｏ梁单元。对于几何非线性，考虑

大变形效应，即采用大变形，小应变假定；对于材料

非线性，材料本构关系采用理想弹塑性模型，屈服

准则采用 ＶｏｎＭｉｓｅｓ屈服准则，屈服强度为 ２３５
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图１ 程序流程图

ＭＰａ。非线性求解采用基于全牛顿拉普森法的弧

长法，收敛准则采用力收敛检查。缺陷最大值爲取

为爧燉１０００＝５ｃｍ。

图２ Ｋ８型凯威特（Ｋｉｅｗｉｔｔ）网壳

对完善结构进行几何非线性全过程分析，临界

荷载为１１６３ｋＮ燉ｍ
２
，双非线性分析的临界荷载为

７８１ｋＮ燉ｍ
２
，与仅考虑几何非线性时相比降低了

３２８１％。

对Ｋ８型网壳进行随机缺陷稳定性分析，程序

自动停止计算时，几何非线性和双非线性计算样本

数爫均为５５。图３和图４表示了临界荷载的均值与

均方差随样本数目增加的变化过程。结果恒定检测

表明，当爫≥５０后，临界荷载均符合正态分布，且

均值和均方差的变化均较小。因而可认为程序智能

控制的样本数已能够恒定反映临界荷载的分布规

律，停止整个缺陷稳定分析。

采用“３犲原则”得到几何非线性和双非线性的

概率可靠度为 ９９８７％的设计临界荷载值分别为

６１３ｋＮ燉ｍ
２和４０６ｋＮ燉ｍ

２
，与完善结构相比分别

降低了４７２４％和４８０２％。

图３ 算例１均值变化过程

图４ 算例１均方差变化过程

 算例

如图５所示，５０ｍ跨度的Ｋ６型单层球面网壳，

矢跨比牊燉爧＝１燉５，杆件采用空心热轧圆钢管，截面

均为１８０×５。网壳仅受竖向结点均布荷载，支座
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图５ Ｋ６型凯威特（Ｋｉｅｗｉｔｔ）网壳

情况为周边铰接。考虑几何非线性，不考虑材料非线

性。与文献［１］一样，设定缺陷的最大值爲＝６ｃｍ。

程序自动停止计算时，计算样本数爫＝５５，比

文献［１］中选取的爫＝２００及爫＝１００均小，减少了

不少计算量。结果恒定检测表明，当爫≥５０后，临

界荷载均符合正态分布，且均值和均方差的变化均

较小。因而，可认为程序智能控制的样本数已能够恒

定反映临界荷载的分布规律，停止整个缺陷稳定分

析。采用“３σ原则”，设计临界荷载爮ｃｒ＝犨－３犲＝

９７７２ｋＮ燉ｍ
２
，它与１００个样本的设计临界荷载

［１］

相差５３０％，与２００个样本的设计临界荷载
［１］相差

１３６％。详细结果比较见表１。

 算例

取文献［２，４］中的５０ｍ跨度、矢跨比１燉６的Ｋ６

型凯威特单层球面网壳进行几何非线性随机缺陷

稳定性分析，截面类型与文献［２，４］一致，是工程中

常用的截面类型，其中主肋和环肋采用较大截面，

斜杆采用较小的截面。缺陷的最大值爲分别采用

爧燉１０００，爧燉５００，爧燉３００。每种参数方案的计算过程

与实例１，２相同。

计算结果见表２，其中设计临界荷载均采用“３犲

原则”，即设计临界荷载爮ｃｒ＝犨－３犲，在临界荷载服

从正态分布条件下其概率可靠度为９９８７％。

从上述计算结果可以看出，Ｋ６型凯威特单层

球面网壳随机缺陷稳定性分析的临界荷载均呈现

正态分布规律；计算样本数比较恒定，一般在５５～

６０之间；缺陷最大值爲对网壳结构稳定性能的影

响很大，随着缺陷最大值爲的增大，样本的最大值、

最小值、均值均显著下降，而缺陷最大值爲对样本

均方差的影响较复杂；设计临界荷载随着缺陷最大

值爲的增大也显著下降，说明缺陷最大值爲对结构

的缺陷敏感程度影响很大。

表 算例计算结果比较

样本

数

最大值燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

最小值燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

均值燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

均方差燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

犻
２拟合优度检验

犻
２

犻
２
１－犜（牑－牜－１） 结论

设计临界荷载燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

本文 ５５ １７７４ １０９２ １４４７ １５８ ２２７ ９２１ 正态分布 ９７７

文献［１］
１００ １７８４ １０９２ １４６３ １４５ ２２６ ５５９ 正态分布 １０２９

２００ １７８７ １０９２ １４５０ １５３ ５５７ ９４９ 正态分布 ９９１

表 算例计算结果

截面 爲燉爧
样本

数

最大值燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

最小值燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

均值燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

均方差燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）
分布规律

设计临界荷载燉

（ｋＮ·ｍ
－２
）

１２７×３５

１４０×４

１燉１０００ ５５ ７３６ ４７６ ６０８ ０５９ 正态分布 ４３１

１燉５００ ５５ ５６２ ３８０ ４７３ ０３７ 正态分布 ３６１

１燉３００ ５５ ４６３ ２９８ ３８９ ０４４ 正态分布 ２５７

１３３×４

１４０×５

１燉１０００ ５５ ９１０ ５９９ ７５９ ０７１ 正态分布 ５４７

１燉５００ ５５ ６９１ ４７６ ５９６ ０４５ 正态分布 ４６１

１燉３００ ５５ ５８２ ３８５ ４９０ ０５３ 正态分布 ３３１

１４０×４５

１５２×５

１燉１０００ ５５ １２４０ ８１５ １０３５ ０９９ 正态分布 ７３８

１燉５００ ５９ ９５３ ６４８ ８２０ ０５９ 正态分布 ６４４

１燉３００ ５５ ７９５ ５２３ ６６７ ０７０ 正态分布 ４５８

１５２×５

１６８×６

１燉１０００ ５５ １６４２ １１３７ １３８７ １１１ 正态分布 １０５４

１燉５００ ５９ １３０９ ８８４ １１１５ ０７９ 正态分布 ８７８

１燉３００ ５５ １１１７ ７１６ ９１３ ０８９ 正态分布 ６４６
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 结 论

（１）以作者前期研究的网壳结构缺陷稳定分

析的改进随机缺陷法为基础，将异常值检验、临界

荷载分布规律检验、设计临界荷载的取值等与随机

缺陷稳定计算程序相结合，并增加智能控制模块，

实时监察临界荷载分布规律及其统计参数的变化，

当计算样本容量已能够恒定反映临界荷载的分布

规律时即可停止整个缺陷稳定分析过程，从而使随

机缺陷稳定性分析的计算工作量尽量小。

（２）分别对一５０ｍ跨度的Ｋ８，Ｋ６型单层球面

网壳进行随机缺陷稳定性分析，结果表明，当计算

样本数爫大于一定数值后，临界荷载均符合正态

分布，且均值和均方差的变化均较小，即程序智能

控制的样本数能够恒定反映临界荷载的分布规律。

（３）在作者的前期研究中建议结构随机缺陷

稳定分析的计算样本数爫＝１００。算例结果表明，改

进随机缺陷法智能控制程序的开发不但大大节约

了网壳结构随机缺陷稳定分析的样本数和计算时

间，而且为计算样本数的选取提供了依据，从而可

针对不同分析对象确定需要的最小样本数，结束了

靠经验选取样本数的历史。

（４）对５０ｍ跨度、矢跨比１燉６的Ｋ６型凯威特

单层球面网壳进行了参数化分析，结果表明，临界

荷载均呈现正态分布规律；计算样本数比较恒定，

一般在５５～６０之间；缺陷最大值爲对网壳结构稳

定性能的影响很大：随着缺陷最大值爲的增大，样

本的最大值、最小值、均值均显著下降，而缺陷最大

值爲对样本均方差的影响较复杂；设计临界荷载随

缺陷最大值爲的增大也显著下降。
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